14 Dirichle principas (Sesi zuikiai penkiuose narveliuose).

B dalis

Jvadas

Klasikiné ir viena aiSkiausiy formuluodiy

tai bent viename narvelyje bus ne maziau kaip du zuikiai
Apibendrintai

viename narvelyje atsidurs ne maziau kaip k + 7 zuikis.

Pastaba

jvairiy.

Strategija

taisykle.

Kaip spresti?

1 pavyzdys

Jrodykite, kad bet kurioje 13 Zmoniy gru-
péje atsiras bent du, kurie gimé tag patj ménes;j.

Atsakymas / sprendimas

Kadangi ,zuikiy” (Zzmoniy) yra 13, o,,narve-
liy“ (meénesiy) — tik 12, tai jrodymas akivaiz-
dus - kaip bepriskirtume Zzmones ménesiams,
bent vienam ménesiui teks priskirti bent du
zmones.

Jeigu Sesis zuikius turime patalpinti j penkis narvelius,

Jeij nnarveliy turime patalpinti (n - k +1) zuikj, tai bent

I I8siaiskinkite, kas yra,zuikiai” - tai, ko bent keli turi turéti kokig nors ta paciag savybe.
IIl. Susikurkite,narvelius”. Reikia uztikrinti du dalykus: pirma, turi bati maziau,narveliy” nei,zuikiy”; antra, jei

j.narvelj” paklius bent du ,zuikiai’, gausite tai, ko norite.
Ill. Raskite taisykle, pagal kurig priskirsite ,zuikius” j ,narvelius”. Kartais ne taip paprasta pritaikyti tinkama

Stai keli elementaras Dirichlé principo taikymo pavyzdziai.

2 pavyzdys

Jrodykite, kad i$ bet kuriy trijy nataraliyjy
skaiciy galima isrinkti du, kuriy suma dalytysi
is 2.

Atsakymas / sprendimas

Visus naturaliuosius skaicius galima su-
skirstyti j dvi grupes: lyginius ir nelyginius.
Taigi ,narveliai” Siuo atveju yra lyginumas. Jei
turime bet kokius tris nattraliuosius skaicius,
tai bent duis jy priklausys kuriam nors vienam
,narveliui” — lyginiams arba nelyginiams skai-
¢iams. Bet kokiu atveju jy suma bus lyginé (su-
déje du lyginius arba du nelyginius skaicius,
gauname lyginj skaiciy). Taigi jrodyta.

Spresdami uzdavinius pagal Dirichlé metoda, negalime pasakyti, kuriame batent ,narvelyje” tupés tie
du ,zuikiai’, todél 3is metodas i$ esmés naudotinas egzistavimui jrodyti. Taciau ty jrodymy gali bati daug ir
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Dirichlé principas (esizuikiai penkiuose narveliuose).

14. BB dalis

Kaip spresti?

3 pavyzdys

Dirichlé principas taikomas ir kai kuriems geometriniams uzdaviniams spresti.

Jrodykite, kad tarp 5 tasky, esanciy kvadrato, kurio krastiné lygi 2, viduje atsiras du, tarp kuriy
esantis atstumas bus ne didesnis uz /2.

Atsakymas / sprendimas

Jei kvadratg padalinsime j keturis lygius kvadratélius, kuriy krastiné lygi 1
(kaip parodyta paveikslélyje), tai, kaip bedéliotume 5 taskus kvadrato viduje,
bent 2 taskai bus to paties kvadratélio viduje (jskaitant ir krastines). Atstumas
tarp bet kokiy dviejy tasky, esanciy bet kurio mazojo kvadratélio viduje, yra ne
didesnis uz +/2. Ar galetumeéte tai jrodyti?

Panasiai sprendziami ir kiti uzdaviniai. Be abejo, sprendziant kai kuriuos i$ jy reikés truputj pasukti galva.

Uzdaviniai

G Skaiciai 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8 ir 9 suskirstyti j tris grupes. Jrodykite, kad bent vienos grupés
skaiciy sandauga yra didesné nei 71.

Jrodykite, kad bet kurioje Zzmoniy grupéje egzistuos bent du, turintys tiek pat pazjstamy
toje grupéje.
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Dirichle principas (Sesi zuikiai penkiuose narveliuose).

14. BB dalis

Jrodykite, kad tarp 6 Zmoniy visada bus bent 3 tarpusavyje pazjstami arba bent trys tarpu-
savyje nepazjstami.

Lygiakrascio trikampio, kurio krastiné lygi 1, viduje yra 5 taskai. Jrodykite, kad tarp jy atsiras
du taskai, tarp kuriy atstumas bus ne didesnis uz % Jrodykite, kad jei Sio trikampio viduje
paimsime 10 tasky, tai atsiras du, tarp kuriy atstumas bus ne didesnis uz %




14.

Dirichle principas (Sesi zuikiai penkiuose narveliuose).

B dalis

Vienetiniame kvadrate yra 51 taskas. Jrodykite, kad kokius nors tris i$ jy galima padengti

apskritimu, kurio spindulys lygus 1.
7

Staciakampyje, kurio matmenys 3 x4, yra 6 taskai. Jrodykite, kad tarp jy atsiras 2 taskai, tarp
kuriy atstumas bus ne didesnis uz +/5.

PlokStumoje duoti 25 taskai. Be to, tarp bet kuriy 3 i$ jy atsiras 2 tokie, tarp kuriy atstumas
bus mazesnis uz 1. Jrodykite, kad egzistuoja apskritimas su spinduliu, kurio viduje bus ne
maziau 13 Siy tasky.
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Specialieji moduliai parengti jgyvendinat Specialiosios pedagogikos ir psichologijos centro projektg ,,Mokiniy akademiniy gebéjimy
atpazinimo ir jy ugdymo kokybés plétra”. Visos teisés saugomos. Kopijuoti, platinti, naudoti ne projekto veikloms draudziama.



